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SEMANA 38 - MATEMATICA

Old, 8° Ano! Tudo bem com vocés?

Nesta nessa semana faremos nossos estudos de Recuperagdo, apos o
objetivo serd estudar os quadrildteros.

Assista ao video a sequir, para a introdug¢do do tema!
https://www.youtube.com/watch?v=Y9CKv5GjlJU

cariTuLo

6 PROPRIEDADES DOS
QUADRILATEROS

¢ ® Paralelogramos

Considere os quadrildteros seguintes:

Figura 1 Figura 2 Figura 3 Figura 4
o]
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AB// CD EF/GH MN // OP RS/TQ
AD //BC EH /TG /NG | QR//ST

Todos esses quadrilateros apresentam, em comum, o fato de terem os lados opostos paralelos.

Todo quadrilatero que tem os lados opostos paralelos é denominado paralelogramo.

Observe:

¢ O paralelogramo EFGH, da figura 2, que tem os quatro &ngulos internos retos, é denominado
retangulo.

¢ O paralelogramo MNOP, da figura 3, que tem os quatro lados congruentes, ¢ chamado -
losango ou rombo.

¢ O paralelogramo RSTQ, da figura 4, que tem os quatro lados congruentes e os quatro
angulos internos retos, é chamado quadrado. Os paralelogramos apresentam as seguintes
propriedades:
12 propriedade:

Em um paralelogramo, os angulos opostos séo congruentes.

¢ Como a e d sao medidas de angulos colaterais internos,
temos: a + d = 180° —» a = 180° — d (1)

* Como c e d s&o medidas de angulos colaterais inter-
nos, temops: ¢ + d = 180° —» ¢ = 180° — d (2)
Comparando (1) e (2), temos: a = ¢ —» A=C
Usando o mesmo raciocinio, mostramos que B=D

182



22 propriedade:

Em qualquer paralelogramo, os lados opostos sao congruentes.

Tracando a diagonal AC, obtemos os triangulos ABC e CDA, em que:
e a = c (dngulos alternos internos)
e AC = AC (lado comum)
e b = d (angulos alternos internos)

Entdo, pelo caso ALA de congruéncia de triangulos,
temos que AABC = ACDA. Como consequéncia, AB = CD
e BC = DA.

32 propriedade:
Em qualquer paralelogramo, as diagonais cortam-se ao meio.

¢

Tracando as diagonais AC e BD, temos:
e a = c (angulos alternos internos)
e AB = CD (lados opostos) /

e b = d (angulos alternos internos).

Entdo, pelo caso ALA de congruéncia de tridngulos,
temos que AAMB = ACMD.

Como consequéncia, AM = CM e BM = DM.

Portanto, o ponto M é ponto médio tanto da diagonal
AC como da diagonal BD.

Agora, vamos estudar os paralelogramos que recebem nomes especiais: retangulo, losango

e quadrado.

® Retangulo

Além das propriedades dos paralelogramos, o retangulo apresenta uma propriedade carac-

teristica: as suas diagonais sao congruentes.

Decompondo o retangulo nos triangulos ABC e ABD, temos: D

e AB = AB (lado comum)
e A =B (angulos retos)

e BC = AD (lados opostos do retangulo)

e

Pelo caso LAL da congruéncia de triangulos, temos que AABC A
= ABAD. Como consequéncia: AC = BD.

183

ILUSTRAGOES:

EDITORIA DE ARTE



® Losango

Além das propriedades gerais dos paralelogramos, o losango apresenta uma propriedade
caracteristica: as suas diagonais sao perpendiculares entre si e estdo contidas nas bissetrizes dos
angulos internos do losango.

Considerando a diagonal DB do losango a seguir, pelo caso LLL de congruéncia de trian-
gulos, temos que AABD = ACBD.

Podemos concluir também que esses tridngulos s&o isésceles, portanto, os angulos ADB e
ABD e os angulos CDB e CBD sdo congruentes.

Como os triangulos séo congruentes, concluimos que os angulos ADB, ABD, CDB e CBD s&o
congruentes, assim, DB & bissetriz de D e B.

Analogamente, podemos concluir que AC é bissetriz de A e C.

Agora, vamos demonstrar que as diagonais do losango sdo perpendiculares. Considerando
os triangulos AMB e AMD, temos que:

e AB = AD (lados do losango)
e BAM = DAM (AC é bissetriz)
e AM é comum aos tridngulos ABM e ADM.

Entdo, pelo caso LAL de congruéncia de triangulos, temos que AABM = AADM. Logo, .
os angulos AMB e AMD também séo congruentes e, como eles sdo suplementares, temos que
med(AMB) = med(AMD) = 90°. Portanto, AC e DB s&o perpendiculares (AC L DB).

'® Quadrado

O quadrado relne as propriedades dos paralelogramos, dos retangulos e dos Iosangos e’
nao serao demonstradas, pois sao analogas as demonstracdes anteriores.

D ' C
AC = BD
AC LBD
3 - = A p— N
AC é bissetriz de A e CA é bissetriz de C.
BD ¢ bissetriz de B e DB é bissetriz de D.

~ .
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ATIVIDADES

Responda as questdes no caderno.

1. Considere o paralelogramo da figura a
seguir. Nela, estao expressas as medidas
de dois angulos opostos. Quais sao
as medidas dos quatro angulos desse
paralelogramo?

2. Determine a medida x no paralelogramo
da figura a seguir.

3. A figura seguinte é um retangulo.

1 3X+2y 1

2x+y

De acordo com as indicagdes, escreva o
polindmio que indica:

a) o perimetro do retangulo.

b) a &rea do retangulo.

Y, Esta figura é um | s5x-y |,
()

quadrado. | i

De acordo com as
indicagdes, escreva
o polindbmio que
indica: s
a) o perimetro do quadrado.

b) a drea do quadrado.

8. Observando o losango ABCD, determine:

a) as medidas x e y indicadas.

b) os perimetros dos seguintes triangulos:
AAMB, AABC e AABD. W

6. Sabendo que a figura a seguir é um qua-
drado, dé as medidas x e y indicadas.

y

?. Se as diagonais de um retangulo formam
um angulo de 114° entre si, quais sao as
medidas dos dngulos que as diagonais
formam com os lados do retangulo?

8. A medida de cada angulo obtuso de
um losango é expressa por 2x + 5° en-
guanto a medida de cada angulo agudo
é expressa por x + 40°. Nessas condi-
¢oes, determine as medidas dos quatro
angulos desse losango.

9. Na figura seguinte, ABCDEF é um he-
xagono regular, e AFGH é um losango.
Determine as medidas x e y indicadas.
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